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वर्ग� और वर्ग�मलू

इस अध्याय के सभी महत्वपरू्ण� प्रश्न — उत्तर सहि(त। पहले खुद हल करने की कोशि2श करो, फि6र उत्तर मि8लाओ।

  अभ्यास प्रश्न-उत्तर (हर टॉपि&क से)

» त्रि,कोणीय संख्याएँ: क्रम 1, 3, 6, 10, 15…

» क्रमागत त्रि,कोणीय संख्याओ ंका जोड़ देता है वर्ग�

» दो क्रमागत वर्गोंE के बीच गैर-वर्गोंE की संख्या 2n

» वि�षम संख्याओ ंका योग: पहली n वि�षम प्राकृत संख्याएँ = n²

» पूर्ण� वर्ग� और गैर-वर्गोंE में फर्क�  समझना

» संख्याओं के प्रतिVरूप को सत्यापि&त करने की रणनीतिV

  हल किZए हुए उदाहरण (step-by-step)

उदाहरण 1. दिcए गए क्रम 1, 3, 6, 10 में अगली त्रि,कोणीय संख्या लिeखिgए।
   › पाठ से क्रम को याद रखि>ए: 1, 3, 6, 10, 15…
   › दिHए गए पद 1, 3, 6, 10 के बाद क्रम में अगला पद 15 है।
   › इसलिNए अगली त्रिQकोणीय संख्या 15 होगी।
उत्तर — 15

उदाहरण 2. यदिc 10 और 15 क्रमागत त्रि,कोणीय संख्याएँ हैं, तो उनका योग क्या होगा और क्या यह वर्ग� संख्या है?
   › क्रम में अगली त्रिQकोणीय संख्या 15 है।
   › योग निVकालिNए: 10 + 15 = 25।
   › अब जाँचि]ए: 25 = 5², इसलिNए यह वर्ग� संख्या है।
उत्तर — 10+15=25=5²

उदाहरण 3. कौन-सी संख्याएँ n²=16 और (n+1)²=25 के बीच आती हैं? और उनकी संख्या किZतनी है?
   › 16 = 4² और 25 = 5², इसलिNए n=4।
   › बीच की संख्याएँ 17 से 24 हैं।
   › अब गिgनती: 17, 18, 19, 20, 21, 22, 23, 24 = 8 संख्याएँ।
   › निVयम जाँचें: 2n = 2×4 = 8।
उत्तर — 17 से 24 के बीच 8 संख्याएँ हैं, और 2n=8

उदाहरण 4. पहली 6 वि�षम प्राकृत संख्याओं का योग निsकालिeए और बताइए किZ यह किZस वर्ग� के बराबर है।
   › पहली 6 विkषम संख्याएँ: 1, 3, 5, 7, 9, 11।
   › योग: 1+3+5+7+9+11 = 36।
   › अब जाँचें: 36 = 6²।
   › इसलिNए पहली 6 विkषम संख्याओ ंका योग n² के बराबर है।
उत्तर — 1+3+5+7+9+11=36=6²
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उदाहरण 5. बताइए किZ 18 परू्ण� वर्ग� है या नहीं।
   › 18 के पास वाले वर्ग� लिNखि>ए: 16 (=4²) और 25 (=5²)।
   › 18, 16 और 25 के बीच है।
   › स्रोत के पैटर्न� के अनुसार बीच की संख्याएँ पूर्ण� वर्ग� नहीं होतीं।
   › इसलिNए 18 परू्ण� वर्ग� नहीं है।
उत्तर — 18 परू्ण� वर्ग� नहीं है

उदाहरण 6. n=4 के लिeए तीन प्रतिVरूपों का छोटा सत्यापन लिeखिgए।
   › त्रिQकोणीय संख्याएँ: क्रमागत 6 और 10 का योग 16 है, और 16=4²।
   › वर्गों| के बीच: 16 (=4²) और 25 (=5²) के बीच संख्याएँ 17 से 24 हैं; इनकी संख्या 8 है = 2n = 2×4।
   › विkषम संख्याओ ंका योग: 1+3+5+7 = 16 = 4²।
उत्तर — तीनों जगह पर n=4 के लिeए n² और 2n निsयम match होत ेहैं

  बोर्ड� परीक्षा के लिeए ख़ास

• प्रश्न में triangular numbers लिNखे हों, तो sequence और dot-pattern दोनों याद रखें।
• प्रश्न में ‘consecutive/क्रमागत’ शब्द हो तो वही मैच करके गणना करें।
• प्रश्न में ‘between’ आए तो endpoints छोड़कर ही गिgनना शरुू करें।
• प्रश्न में “पहली n विkषम संख्याएँ” आएँ तो सीधे n² की पहचान करें।
• वर्ग�मलू प्राकृति�क है या नहीं—इसी आधार पर fast check करें।
• परीक्षा में ‘pattern’ सवाल हो तो 1 उदाहरण निVकालकर तरंुत check लिNखें।

  एक नज़र में रि�वीज़न

› त्रिQकोणीय का आधार “त्रिQभुज बि�दं-ुप्रति�रूप” है, केवल गुणज नहीं।
› जोड़ हमेशा क्रमागत (consecutive) त्रिQकोणीय संख्याओं से करें।
› Endpoints (n² और (n+1)²) शामिल नहीं होते; बीच की ही गिनती होती है।
› सही क्रम की विkषम संख्याएँ (1,3,5,7,...) ही जोड़ें।
› यदिH संख्या n² नहीं बनती, तो वह गैर-वर्ग� है।
› cross-check के लिए हमेशा sample n वही रखें।
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